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ÉNONCÉ

On se place dans la configuration ci-contre
formée de deux demi-cercles où O est le
milieu du segment [AB].
Il existe un cercle Γ de rayon non nul tangent
à la fois aux deux demi-cercles et à la droite
(AB).
On pose OA = r
Calculer le rayon du cercle Γ en fonction de r.

SOLUTION
La solution “ officielle ” est donnée sous un titre que voici :

Existence et construction du cercle tangent à la fois : au demi cercle (C1) de dia-
mètre [AB], au demi cercle (C2) de diamètre [AO] et à la droite (AB).
Analyse du problème.

N.D.L.R.

• On voit aussitôt qu'il y a changement par rapport à l'énoncé : celui-ci postule
l'existence du cercle « tri-tangent », alors que, dans le corrigé actuel, on s'interro-
ge aussi sur l'existence, ce qui rend le problème à la fois plus logique et plus ardu.
Nous verrons notamment que, en incorporant un problème d'existence, on s'inter-
dit une simplification d'exposé.

• Il nous est agréable de publier cette solution : en effet, les problèmes de construc-
tion d'une figure ou de détermination d'un nombre, plus généralement d'un objet
mathématique, peuvent se poser sans que l'on soit assuré de l'existence ou non
d'une solution. De tels problèmes avaient été appelés « spéculatifs » par R.
DONTOT.
Leur mode de traitement est depuis longtemps codifié :
1) S'il existe une solution, au moins une, à quelles conditions doit-elle nécessaire-
ment se plier? C'est la partie dite « Analyse ».
2) Ces conditions nécesssaires sont-elles suffisantes ? C'est la partie dite
« Synthèse ».
C'est après cela, et après seulement, que l'on saura s'il y a des solutions.

• Au collège, depuis le programme de 1985, on évite, au moins en géométrie, les
problèmes d'existence par des subterfuges. Ainsi : « On avait telle figure, mais
une partie au moins a été effacée et on voudrait la retrouver, en sachant qu'elle
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