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les triangles AOC et AOB. nous obtenons :

OC OA OB OA

SUR sin ( — 3a) sin 5Q sin ( _ a)

Comme OB = OC, on voit que « est solution de l'équation sin & cos & =
sin 34 Cos 3@ qui s'écrit aussi sin 2@ = sin 6a.
Cette dernière équation admet dans l’ensemble des nombres réels deux
familles de solutions du type : 6a = 2a + 2k7 ou 6a = x — 2a +2kx soit

T T T ÿ à : :
a =k=— ou à = g + KT où k désigne un entier relatif.
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Comme 0 < & < —, la seule solution acceptable est à = FL
|

Le triangle ABC est donc rectangle en À, ABC — = et BCA = =

SOLUTION 2 (de F. LO JACOMO)

Après une solution conforme à la structure de l'énoncé, F. Lo Jacomo
ajoute un traitement de la situation d'une rare élégance :

« Mais on peut aussi résoudre ce problème sans utiliser la loi des si-
nus. Soit M le centre du cercle circonscrit à ABC (désolé pour les no-
tations : O est déjà pris!)(Cf. figure ci-après). Le triangle AMC est iso-
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cèle, l'angle au centre AMC vaut deux fois l’angle inscrit ABC, donc
LEA ZS RIRES : > s . F L

MAC = (x/2) — ABC = à, ce qui entraîne que M appartient à (AO).
Mais M appartient également à la médiatrice de [BC], qui passe par O,
et qui n’est pas la médiane OA (sinon celle-ci serait également hauteur et
bissectrice). Donc M — O, ce qui signifie que BC est un diamètre du cercle
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circonscrit, l'angle À est droit, « = r/8, ABC = 3x/8, etBCA = 7/8. »
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