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rt 3 5
—a—=-b |
ÿ 8 3a—5b

4 g=1-b > Da+8b—S$

l 3 Sa+3b—8
À :

d'où à — 19 et b — 19 donc finalement

PE ©Q' K
FR _,., |P Q RA = bar 9 15 25 | — bar | 9 15 25 |

49 49 49

On démontre de même que

P Q R P Q R

B = bar 25 9 15 et C = bar 15 25 9

49 49 49 49 49 49

A B jeP est baryccntre de À et B. Posons P = bar | p 1-p : on cn déduit :

P Q R P Q R

P = barl 9p 15 925p 25(1—9p) 9(1—p) 15(1—p)
49 49 49 49 49 49

— bar P Q li
| 25—-16p 9+6p 15+10p

Cela impose 6p +9 = 0 ct 10p + 15 = 0 soit p — 5.
A

Ainsi P = bar 4 — bar | e “ | qui donne la relation vec-

C
H

S
 

on

2

toriclle : 2AP 5AË donc AP = AB.

Les deux autres relations s’obtiennent de la même façon. Le triangle
ABC construit répond bien à la question.
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Variante rédactionnelle par F. LO JACOMO

La droite (AC) recoupe (PQ) en B' et la parallèle à (AC) passant par B
recoupe (PQ) en B". Appliqué aux triangles APB' et BQB", le théorème

e

. . : . D Pi 9 5 #de Thalès s'écrit, en mesures algébriques : PB! = =B°B' et B°Q =
Te ‘ 0

5B°B = PB, donc PQ - DB = FO = PP. 1 en résulte
J e]

que le point B° est barycentre de P, Q affectés de coefficients 51
LI

De même pour l'intersection A’ de (BC) avec (PR) et C’ de (AB) avec
(QR) : s'il existe un triangle ABC solution, ses sommets sont nécessaire-
ment les intersections des droites (RB°), (QA’), (PC’) où B’, A’, C’ sont
les barycentres respectivement de P et Q, R et P, Q et R affectés des

. 3mêmes cocfficients É à
5

Mais le triangle ABC ainsi construit est-il bien solution ? La droite (RB')
est l'ensemble des barycentres de R et de B’, donc tout point de cette
droite hormis R lui-même est barycentre de P, Q, R affectés de coeffi-

cients Ë LE 2). De même, tout point de (PC) hormis P lui-même est
5

L2

barycentre de P, Q, R affectés de coefficients (z =? 1) ou, ce qui revient
au même : 3° 1, 3j: À, qui appartient aux deux droites, est donc ba-

«

à js 5
rycentre de P, Q, R affectés de coefficients | —,1, 3 et de même B et

5

; D 3 5 3
C ont pour coordonnées barycentriques : [=,=,1} et [1,=,= 7}. Il est

3 0 3 9
clair que la somme s des coordonnées barycentriques ainsi écrites est la
même pour les trois points, d’où l'on déduit que le barycentre de À, B
affectés de coefficients (3, —5) est P, ce qui revient à écrire vectorielle-

- — Dment : 3PÀ — 5 (PÀ + A) = 0 , soit AP — SAB, et de même pour
BÔ ct CR : le triangle ainsi construit est bien le triangle solution.

COMMENTAIRE

L'analyse conduit à l’expression d’une condition « nécessaire ».
Dès lors :

ou bien (1) on part d’un triangle PQR auquel on essaie d'associer


