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ACADÉMIE DE VERSAILLES 
Dans tout ce qui suit, les polygones considérés sont convexes ; pour chaque 
sommet S d’un polygone, on notera S�  l’angle intérieur nRST , où R et T sont les 
sommets voisins de S. 

1. Soit ABCD un quadrilatère tel que :  

• La diagonale [AC] divise chacun des angles lA  et lC  en deux angles égaux, 

• La diagonale [BD] divise chacun des angles lB  et lD  en deux angles égaux. 

a) Prouver que ABCD est un losange.  

b) Le losange ABCD est-il nécessairement un carré ? 

2. Soit maintenant le pentagone ABCDE tel que les deux diagonales issues du 
sommet A (respectivement B, C, D et E) divise l’angle lA  (respectivement lB , 
lC , lD  et lE ) en trois angles égaux.  
Prouver que ABCDE est un pentagone régulier. 

3. Soit enfin A1A2…A2003 un polygone à 2003 sommets tel que, pour chaque 
sommet Ai, les 2000 diagonales issues de Ai divisent l’angle mA

i
 en 2001 angles 

égaux.  
Prouver que le polygone A1A2…A2003 est un polygone régulier. 

Solutions 1 et 2 
M. Pierre BORNSZTEIN qui, dit-il, « a eu l’honneur de proposer ce sujet » 
nous a adressé « l’énoncé original, qui diffère quelque peu de l’énoncé retenu. 
En particulier – précise-t-il – une question intermédiaire a été rajoutée (le cas du 
pentagone), parce qu’il nous a semblé que c’était un point d’appui avant 
d’aborder le polygone à 2003 sommets. » 

Voici la (ou les) solution(s) de M . Pierre BORNSZTEIN concernant le 1° et le  

3° (qui couvre, évidemment, le 2°) : 

1.a)  Avec les notations de la figure ci-contre, on a : 

2α + β + δ = π et β + 2γ + δ = π 

d’où α = γ, et ainsi les triangles ABC et ADC sont respectivement isocèles en B 
et D. Donc AB = BC et AD = DC. (1) 


