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ACADÉMIE DE CORSE 
Soit ABC un triangle non isocèle, et G son centre de gravité 

1 - a)  Démontrer que les triangles ABG, ACG, BCG ont la même aire 

b) Soit M un point intérieur au triangle ABC, démontrer que si ABM, ACM et 
BCM ont la même aire alors M = G 

On dit que l’on a obtenu une partition du triangle ABC en 3 triangles de même 
aire 

2 - Déterminer toutes les partitions possibles de ABC en 3 triangles de même 
aire,  préciser la position des sommets des triangles obtenus. 
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1- a)  G étant le centre de gravité de ABC et A’ le 
milieu de [BC], AG=2.GA’   
donc aire(AGB) = 2.aire(GA’B).   
De même aire(AGC) = 2.aire(GA’C).   
De plus aire(BA’G) = aire(CA’G).   
Donc aire(AGB) = aire(GBC) = aire(AGC) 
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b) Réciproquement, soit M un point intérieur au 
triangle ABC tel que ABM, ACM et BCM aient la 
même aire. Soit M’ l’intersection de (AM) avec 
(BC). AMB et AMC ont la même base AM donc la 
même hauteur. Soient h et k les pieds des hauteurs 
de ces triangles. Les triangles BM’h et CM’k sont 
isométriques, donc M’ est le milieu de [BC]. 

 

Ainsi aire(BMM’) =  
1
2 aire(BMC) =  

1
2 aire( BMA), 

donc MA aire(BMA) 2
MM' aire(BMM')

= = . Ce qui montre que 

M = G. 

 


