
ACADÉMIE de la 
GUADELOUPE

ÉNONCÉ

Soit ABC un triangle rectangle en C et isocèle.
D ∈ [AC] et E ∈ [BC] sont tels que  CD = CE.
Les perpendiculaires à (AE) passant par D et C recoupent (AB) en K et L.
Montrer que KL = LB.

SOLUTION 1

(AC) ⊥ (CB)
AC = CB = a
CD = CE = b
D ∈ [AC]
E ∈ [CB]
soit P tel que C milieu de [PB].

Montrons que (PD) ⊥ (AE).

Donc (PD) ⊥ ((AE) et P, D, K alignés.
Conséquence : (PK) // (CL).
Théorème des milieux : L milieu de [BK].

SOLUTION 2

Soit R l'intersection de (DE) et (CL).

Posons (angles à côtés per-
pendiculaires).
Posons a = CA

α = CD = CE.

θ = BCL = CAE
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PD . AE =  (PE + ED).(AC + CE)
=PE.AC + PE.CE + ED.AC + ED.CE
= 0 + PE × CE cos 0 + (EC + CD).AC + (EC + CD).CE
= (a + b) b + CD.AC + EC.CE , (car CD.CE = 0 et EC.AC = 0)

 = ab + b2 + (– 1) ba + (– 1) bb
car CD.AC = CD.AC cos π = b.a (– 1) et EC.CE = EC.CE cos π  = b.b (– 1)

donc PD . AE = ab + b2 – ba – b2 = 0.
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