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Soient trois cercles de rayon r, de centres respectifs I, J, K, et ayant un point com-
mun O.
On appelle A, B et C les trois autres points d'intersection de ces cercles.
Déterminer le rayon du cercle circonscrit au triangle ABC.
Que représente le point O pour le triangle ABC?

Calculer la somme des longueurs des trois arcs ne contenant pas le
point O, en fonction du rayon r.

(Les arcs  sont en trait plein sur la figure).

SOLUTION

1) Compte tenu des hypothèses, les quadrilatères OICJ, OIBK, IJAK, ayant leurs
quatre côtés de même longueur r sont des losanges.
On construit le parallélogramme CIBΩ , qui est aussi un losange, donc 
ΩB = ΩC = r.
D'autre part, les droites (IB) et (JA) sont parallèles, car elles sont parallèles toutes
les deux à  la droite (OK). Donc (ΩC) qui est parallèle à (IB), est aussi parallèle à
(JA). Comme en outre  ΩC = JA (= r), on en déduit que le quadrilatère convexe

AB, BC et CA

AB, BC et CA
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