
ACADÉMIE de 
CLERMONT

ÉNONCÉ

1) Soit ABC un triangle. On appelle G son centre de gravité.
Montrer que : Aire (GAB)=Aire (GAC).

2) Montrer que G est le seul point M, intérieur au triangle ABC tel que :
Aire(MAB) = Aire(MBC ) = Aire(MAC ).

3) On suppose que ABC est un triangle acutangle (ses trois angles sont aigus ; ainsi
le centre O du cercle circonscrit au triangle ABC est intérieur au triangle). En
s'inspirant des questions précédentes, trouver une propriété, faisant intervenir les
aires des triangles MAB, MBC, MAC, que seul le point O (centre du cercle cir-
conscrit) vérifie.

SOLUTION
1) Montrons que l'on a bien :
Aire (GAB) = Aire (GBC) = Aire (GAC).
Soit I le milieu de [BC]. Dans le triangle ABC,
appelons H le pied de la hauteur issue de A, et
dans le triangle BGC, K le pied de la hauteur
issue de G.

On sait que GI = IA

Montrons que Aire (GBC) = aire(ABC).

Si ABC est isocèle en A, alors on a H = K = I et, dans ce cas :

Si ABC n'est pas isocèle, H est distinct de I, et dans le triangle AHI, en appliquant

Thalès, on a :  

On a alors :

De la même façon, on montrerait que Aire (BAG)= Aire (ABC) 

et que Aire (GAC)=  Aire (ABC).

(on pourrait aussi évoquer que l'on vient de montrer qu'un triangle ABC étant donné, G son
centre de gravité, l'aire d'un triangle ayant comme sommets G et deux des sommets de ABC,
vaut un tiers de l'aire de ABC)
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