
ACADÉMIE
d'AIX-MARSEILLE

ÉNONCÉ

ABCDA'B'C'D' est un cube.
Les points I, J, K, L, sont respectivement sur les
arêtes [AD], [BD], [D’C’], [A’B’].
Les distances AI, BJ, C’K et B’L sont égales.
Le solide A’LKD’IJCD possède-t-il un axe de
symétrie ?
Justifier votre réponse.

SOLUTION ABRÉGÉE

Inventaire :
Rectangle égaux D’A’LK, DCJI
Trapèzes rectangles égaux D'A'ID, DCKD'
Trapèzes égaux LA’IJ, JCKL
D'où les correspondances 

I J C D D’A’ L K
K L A’ D’D C J I

S'il y a un axe (D) de symétrie, les couples symétriques sont :
(I,K), (J,L), (C,A’), (D,D’)

Soit M le milieu de [DD’] et O, le centre du cube, milieu de [CA’].
Dans le triangle DD’B’, (MO) joint les milieux de deux côtés.
Donc (MO) // (D’B’)
De là : (MO) ⊥ (DD’), donc (MO) médiatrice de (DD’).

(MO) ⊥ plan A’C’CA, donc (MO) ⊥ (A’C) et (MO) est la médiatrice de
[CA’].

Il s'ensuit, en utilisant les couples (D,D’) et (C,A’) que, s'il y a un axe de symétrie
(D), il s'agit de (MO).

(MO) est-elle bien axe de symétrie ?
(MO) étant perpendiculaire au plan ACC’A’ en O, centre du rectangle ACC’A’ ,
dans la symétrie d'axe (MO) : D → D’ B → B’

A → C’ C → A’.
De là : [D’C’] → [DA] K → I

[A’B’] → [CB] L → J.
Donc le solide a bien (MO) comme axe de symétrie.
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