SOLUTION 1

(Solution analytique)

Plagons-nous dans un repere (O, i, ) d'origine le centre du cercle, tel que ¢ dirige

(BC), de méme sens que BCet | dirige (BA), de méme sens que BA .
Dans ce repére, les coordonnées de B sont (x; , vp), celles de A sont (x5, vz + 6),
celles de C sont (x + 2, yp) et le cercle a pour équation : x* + y* = 50.
Les points A et C appartenant au cercle, x, et y, vérifient les deux équations sui-
vantes :

( B+ (yp+6)°=50

<
A2 2
L‘ (xg +2) + Y, = 50

ce qui est équivalent a :

%+ (yp+6)°=50

L drp+4 - 123~36=50
On en déduit xp = 3y + 8, puis en remplacant dans la premi¢re équation,
y§ + 6y, +5=0, clest-a-dire, (y5 + 1)(y5 + 5) = 0. On obtient deux positions pos-

stbles pour B, de coordonnées (5, —1) ou (-7, —3). Comme B est 2 l'intérieur du
cercle, il faut éliminer la position (-7, -5) et le carré de la distance cherchée est :

X +yp=5+1=26
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SOLUTION 2

(Trigonométrie)

Notations :

On désigne par 1 le milieu de [AC], par v
l'angle de [10) avec [IB) et u l'angle de
[AB) avec [AC).

Il s'agit de déterminer le carré de distance
OB2. Une relation classique, dans le tri-
angle OBI, est :

OB? = OF* + IB?— 2 OLIB cosv.

Or IB =1IC et donc
OP* + IB? = OI* + IC* = R*
Par ailleurs, v est le complémentaire de
I'angle de [IB) avec [IC). Cet angle est
égal a 2u (conséquence du théoreme des angles au centre et inscrit). Ainsi :
cosv = sin(2u) = 2sinucosu.

Mais
sinu=—% et cosu=—<
Ja + ¢? Ja* + c?
D'ou
OB>=R’-40LIC —*—
a*+c

En utilisant les relations :
2 2 2 2
[C(2=94"*C & OP=R2_. &+

4 4
il vient finalement :
2

OB’=R’—ac |—K
(@*>+cH)-1

Pour les valeurs données par I'énoncé : R?= 50, a=2etc=06,ontrouve :

OB2=50-124 =26.
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