
ACADÉMIE DE STRASBOURG 

ÉNONCÉ 

Un disque de rayon [50 est découpé comme l'in­


dique la figure suivante : 


On donne : AB = 6 cm, BC = 2 cm et l'angle ;lBC est 

droit. 
 i 

8 l~.c 
Calculer le carré de la distance de B au centre du /// 

disque. 

SOLUTION 1 
(Solution analytique) 

Plaçons-nous dans un repère ( 0, d'origine le centre du cercle, tel que i dirige 


(BC), de même sens gue BC et } dirige (BA), de même sens que BA. 


Dans ce repère. les coordonnées de B sont (x8 , Ys), celles de A sont (~r8 , y8 + 


celles de C sont (x8 + 2, y8 ) et le cercle a pour équation : + = 50. 


Les points A ct C appartenant au cercle, x!J et y8 vérifient les deux équations sui­


vantes : 


+ 6/ =50r + 
'\
l (xs + + v- :::50 

ce qui est équivalent à: 

I 
 X!J
) 

+ (v··B + 6)2 =50 


4x8 +4 - 12y8:.._ 36 =50l 
On en déduit Xs = 3y8 + 8, puis en remplaçant dans la première équation, 

+ 6yB + 5 = 0, c'est-à-dire, (YB + 1) + 5) = O. On obtient deux positions pos­

sibles pour B, de coordonnées (5, -1) ou (-7, -5). Comme B est à l'intérieur du 
cercle, il faut éliminer la position (-7, -5) et le carré de la dist<mce cherchée est: 

xl + = 52 + 1 = 26. 
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SOLUTION2 
(Trigonométrie) 

Notations : ///~~ 
On désigne parI le milieu de [AC], par v 

/ A~,i\l'angle de [IO) avec [IB) et u l'angle de 
[AB) avec [AC). (Il s'agit de déterminer le carré de distance 
OB2. Une relation classique, dans le tri­ "<~]
angle OBI, est : 

OB2 =012 + IB2 -- 2 OLIB cos v. \ '-':::_~ 
\ B a C 

Or IB = IC et donc 
OI2 + IB1 =012 + IC2 =R2 · "'"'-.......____________________.///


Par ailleurs, v est le complémentaire de 
l'angle de [IB) avec [IC). Cet angle est 
égal à 2u (conséquence du théorème des angles au centre et inscrit). Ainsi : 

cos v = sin (2u) = 2 sinu cosu. 

Mais 
csmu= r·-)-a ·- et cos u = n+-[:':i

\j a- + c2 \fa 

D'où: 

os:~ = R2 - 4 ouc _c 0 

+ C" 

En utilisant les relations : 
2 ? ' 

IC2 =-l_l__±- et OF= R2 - a-+ c­
4 4 

il vient finalement : 

,-------R'1 4 ­
OB2 =Rz- ac \j (i"P + c2)- 1 

Pour les valeurs données par l'énoncé : R2 = 50, a =2 et c = 6, on trouve : 

OB2 =50-- 12 ~ 4 = 26. 
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