SOLUTION
(A. Quardini)

En remplagant successivement m par O et 1, on obtient pour n entier naturel quel-
conque :
F)y=fF @)+ fFEOD . fFr+ D= () +FF D).
Donc :
[+ D= fln)=f(f) - f(fO)=Cte.
ainsi, f est “affine” et par suite il existe deux entiers « et b tels que pour tout entier
naturel 7 :
fny=an+b.

En remplacant f(n) par an + b dans I'équation, on obtient, apres simplification :
am+n)=alam+b)+alan+b)+b
pour tous m, # entiers naturels.

Pour (m, n)=(0, Det{m n)=(0,0),ona:

2ab+b=0eta=a%2+2ab+ b
ce qui donne @ = 0 ou a = 1 et on conclut que les seules fonctions possibles solu-
tions du probleme sont : la fonction nulle et Pidentité.
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