
ACADÉl\'IIE DE LYON 

ÉNONCÉ 

Existe-t-il des polynôme f, a coefficients entiers relatifs, vérifiant: 
f(l) = 2001 et .f(200 l) =3001? 

SOLUTION 

Soit: j'Cl:)= a11 x" + a11_ 1xn-J + ... + a11 +a0 

avec a,, an·b ... , a 1, a0 entiers relatifs 

un tel polynôme, s'ii existe. 

On devrait avoir : 	 f(l)=anln+an.-llnl + ... +ail +ao 

.f(2001) == an200ln + a11_ 120Q]n·-l + ... + a 12001 + a0 

D'où .f(2001)- f(l) =a11 (2001n- 1) + an-J (200Jnl- l) + ... + a 1(2001 - 1) 

Soit: 

3001-2001 = a 11 (200l-1)(2001 11-l + 200ln-2 + .. + 1) 


+ a11_ 1 (2001 - 1)(2001n-2 + 2001 11 3 + ... + l) + ... + a;(2001 - 1) 

1000= 2000A avec A E Z 

1 =2A avec A E Z ce qui est impossible. 


Conclusion : Il n'existe pas de te! polynôme. 

Origine: Adaptation d'un exercice d'olympiade russe des années 1970 

Olympiades Académiques de ,'!,!athématiques- 2001 67 


