SOLUTION

Soit : fx)=a,x"+a, ;x1+ ... +al+a,

avec a,, a ,ay, ay entiers relatifs

NET
un tel polynome, s'il existe.

On devrait avoir : fD=a,lm+a, 11+ ... +a;1 +a
£(2001) = ,,2001" + a,_; 20011 + ... + a,2001 + a,

Dot £(2001) - f(1) = a,(20017 — 1) + a,_; (200171 — 1) + ... + a,(2001 — 1)
Soit :
3001 - 2001 = @,,(2001 — 1)(20017-1 + 200172 + ... + 1)

+a, (2001 — 1)(20017-2 + 200173 + ... + 1) +... + ¢;(2001 — 1)

1000=2000A avec A € Z
1=2A avec A € Z ce qui est impossible.

Conclusion : 1l n'existe pas de tel polyndme.

Origine : Adaptation d'un exercice d'olympiade russe des années 1970
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