
ACADÉMIE D'Al_\IUENS 

ÉNONCÉ 

Détenniner tous les entiers strictement positifs x, y, z tels que : 


1 1 1 

-+·····+-=1 x y z 

SOLUTION 

Par permutation sur x, y, z on peut supposer, sans restreindre la généralité de la 

1 1 t 

question, que l :S x :S y :S z. donc z ~v ~x ce qui entraîne : 


j l 1 3 

1 =~ + --;-· + ·--:;- ~ -:- soit x :S 3 donc x = 1 ou x= 2 ou x= 3. 


-~ y c .t 

I 1 

L..!."H"'~'-""'''"l: x= I. C'est impossible car cela implique: -;-:- +-:- =O. 


~ y <:., 

l 11 [ 1 12 
Deu.xième cas : x = 2 d'iJù - +-·· ""- or -·-· < - donc -·· < -· ·------- ' y z 2 z ~ J' ') ·-... 

donc y :o~4. 
• Si y= 4 alors z = 4 d'où la solution (2, 4, 4). 
• Si y= 3 alors =6 d'où la solution (2, 3, 6). 


l 1 1 

• Si y= 2 ou y= l, c'est impossih!e car Y + z = :r .. 

l 12 11 2 2 
Troisième cas : .:r = 3 d'où -- + -_.· = ...,-

~1 
or ··- ~ -··_- donc ~ j ::::. ... -· y_ __.__,___ _,, .:::: z y 

donc y :S 3. 
" Si y= 3 alors z = 3 d'où la solution (3, 3, 

Con1me x~ y, c'est finL 

Source: Algèbre!. Amaudiès Fraysse. Exercice n"4 page 84. 
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